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Probabilités au tennis 

 

Horace Henry Cauty : Tennis, fleurs et cerises  

Introduction 

Ce texte est inspiré d’un chapitre du livre de Ian Stewart « Game, Set and Math » Il concerne 

le système de comptage des points lors d’un match de tennis dont l’habillage baroque1 (15, 30, 

40…) est bien connu. On découvrira dans ce document que, derrière, se cache un mécanisme 

d’amplification des différences entre joueur… 

Notations générales et outillage 

Nous sommes en présence de 2 joueurs A et B : 

  probabilité que  gagne le pointp A . 
 1  probabilité que  gagne le pointq p B= −  

Ces deux probabilités, qui traduisent les forces respectives des deux joueurs, peuvent 

être estimées à partir de leurs statistiques. 

 k
nC  nombre de combinaisons de k parmi n. 

  x x ∈ℝ  : partie entière de x. 

Les formules suivantes seront utilisées : 

 ( ) ( )( )
( )

( )
1

1

2

1
1 0 1

1 1
Pour  : et

k k
i i

i k i k

x x k k x
x x k ix k

x x

−+∞ +∞
−

= =

− −< = ≤ = ≤
− −

   

 
1 Habillage que nous laisserons de côté, au profit de 1, 2, 3… 
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Probabilités pour un jeu 

Pour , :i j ∈ℕ  

 ( ),i j  désigne l’état du jeu où A a marqué i points et B a marqué j points.  

 ( ),P i j  la probabilité de cet état. 

Jeu normal 
Les règles du gain pour un jeu normal se traduisent mathématiquement par : 

 Gain de A : ( ) ( ) ( ) ( ) 5
4, 0 , 4,1 , 4, 2 , , 2

i
i i ≥−  

 Gain de B : ( ) ( ) ( ) ( ) 5
0, 4 , 1, 4 , 2, 4 , 2,

j
j j ≥−  

 Les états ( ),i i  sont des états d’égalité. 

 Les états ( ) 5
, 3

i
i i ≥− , ( ) 5

3,
j

j j ≥−  sont inaccessibles, le gain d’un des joueurs ayant mis fin 

au jeu. 

Cette valeur de 4 sera appelée le seuil et notée s. 

Résumé illustré : 

B(j) 

7         

6         

5         

4         

3         

2         

1         

0         

  0 1 2 3 4 5 6 7 

  A(i) 

 

Légende 

Gain de A Gain de B Égalité Inaccessible  

Probabilité de gain de A 

On se place sous l’hypothèse d’indépendance des échanges2. 

 
2 Cette hypothèse est certes très discutable. Sur un court réel, la perte (ou le gain) d’un point influence le 

comportement du joueur dans l’échange suivant. Mais cela relève de subtilités psychologiques : la perte d’un 

point peut susciter selon les personnes et les circonstances une volonté de réagir ou, à l’inverse, le 

découragement…Donc, pour pouvoir calculer, on maintient cette hypothèse. 
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1. Les premières « cases » ( , 0 3i j ∈ ⋯ ) sont faciles à remplir : L’état ( ),i j  est atteint 

lorsqu’au cours des i j+  échanges, A a marqué i points avec une probabilité p et B a 

marqué j points avec une probabilité q. On est dans le cadre binomial et : 

( ),
i j i jji

i j i jP i j p q p qC C+ += =  (1) 

2. Passons aux états « égalitaires ». La formule précédente donne : ( ) 3 33
6

3, 3P p qC= . L’état 

égalitaire suivant ( )4, 4  est atteint à partir de ( )3, 3 , soit : 

• par un point de A suivi d’un point de B avec une probabilité pq , 

• par un point de A suivi d’un point de B avec une probabilité qp , 

( ) ( )4, 4 2 3, 3P pq P=  et plus généralement ( ) ( ), 2 1, 4P i i pq P i j i= − − ≥ . Et finalement : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 33 3 3 3 3
6 6, 2 3, 3 2 2 3

ii i i
P i i pq P pq p q pq iC C

− − −= = = ≥  (2) 

3. Gain de A. D’après (1) ( ) ( ) ( )4 4 2 4 2

5

1

44, 0 , 4,1 , 4, 2P p P p q P C p qC= = =  (phase I). Ensuite, 

pour 4 i<  (phase II), on peut observer que le gain du jeu pour A est nécessairement 

obtenu par la marque de 2 points consécutifs en faveur de A à partir d’un état égalitaire 

( ),i i . D’où : 

( ) ( )2 23 3
6

2, , 2 3
i iiP i i p P i i p q iC +−+ = = ≥  

Résumé illustré complété par les probabilités3 

B 

7        3 7 7

6
16C p q  

6       3 6 6

6
8C p q  3 7 6

6
8C p q  

5      3 5 5

6
4C p q  3 6 5

6
4C p q  3 7 5

6
4C p q  

4     3 4 4

6
2C p q  3 5 4

6
2C p q  3 6 4

6
2C p q  

 

3    3 3 3

6
C p q  3 4 3

6
C p q  3 5 3

6
C p q   

 

2   2 2 2

4
C p q  2 3 2

5
C p q  2 4 2

5
C p q    

 

1  1

2
C pq  1 2

3
C p q  1 3

4
C p q  1 4

4
C p q    

 

0  p  2
p  3

p  4
p    

 

  0 1 2 3 4 5 6 7 

  A 
 

 
3 Les cases vides peuvent être remplies par symétrie en transposant p et q. 
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À partir de là, la probabilité ( )
J

P p  de gain du jeu pour A se calcule aisément : 

( )

( )

4 1 4 2 4 2 2

4 5

3

4 1 4 2 4 2 3 5 3 2 2

4 5 6

4 2 3 5 3

6

0

3 3
6

2

(1 2 4 )

1 4 10 (2 )

i i

J

i

i

i

iP p p C p q C p q p q

p C p q C p q C p q pq p q

p q q C p q pq

C
+∞

+

=

+∞

=

−= + + +

= + + + + + +

= + + +





⋯
 

Et comme 0 2 1pq< <  : 

( ) ( )4 2 5 3 1
1 4 10 20

1 2
J

P p p q q p q
pq

= + + +
−

 (3) 

Dans son texte, Ian Stewart donne une formule apparemment différente. Il suffit d’utiliser 

l’égalité : 
2 1

1
1 2 1 2

pq

pq pq
+ =

− −
 pour constater que les deux formules coïncident. Remarque qui 

vaut pour d’autres formules. 

 

L’amplification évoqué en introduction apparaît clairement. Par exemple : ( )55% 62%
J

P ≃  
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Probabilités de durée des échanges 

Soit T ∈ℕ  la variable aléatoire représentant la durée, autrement dit le nombre d’échanges 

avant la conclusion du jeu. On a immédiatement :  

 [ ] 0 0 3 pour P T n n= = ∈ ⋯  

 [ ] ( )0 4 4

3
4 (4,0) (0, 4)P T P P C p q= = + = +  

 [ ] ( ) ( )1 4 4 3 3

4
5 (4,1) (1,4) 4P T P P C p q p q pq p q= = + = + = +  

 [ ] ( ) ( )2 4 2 2 4 2 2 2 2

5
6 (4, 2) (2, 4) 10P T P P C p q p q p q p q= = + = + = +  

Ensuite pour 6 n< , on peut observer que la fin du jeu est atteinte à partir d’un état égalitaire 

par la marque successive de 2 points par un joueur ce qui donne toujours une durée paire. Il s’en 

suit que : 

 [ ] 0 6 pour  impair P T n n<= =  

Si 2n i= , la fin du jeu est atteinte à partir de l’état égalitaire ( )1, 1i i− −  de probabilité 
1 14 3

6
( 1, 1) 2

i iiP i i p qC − −−− − =  soit : 

• par la marque de 2 points par A avec une probabilité 1 14 3
6

2
i ii p qC + −− , 

• par la marque de 2 points par B avec une probabilité 1 14 3
6

2
i ii p qC − +− . 

 [ ] ( ) ( ) 11 1 1 1 2 24 3 4 3 3 4
6 6 6

2 2 2 2 (3 )
ii i i ii i iP T i p q p q p q pq iC C C
−+ − − +− − −= = + = + <  

En résumé : [ ] ( )

( )( )

4 4 4 4

41
2 2 22

4
1

3
6

0 4

6

2

 si  ou  impair6

 si 4

 si 6  pair 

n n

nn

n
n

n n

P T n p q p q n

p q pq n

C

C

− −

−−

−
−

 < <

= = + ≤ ≤

 + <

 (4) 

On peut vérifier que les 2 formules donnent le même résultat ( )( )22 2
10 p q pq+  pour n=6.  
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Probabilité que le jeu dure plus que n échanges : [ ] ( )6P T n n> ≤  

[ ] [ ] ( ) ( ) 12 2 4

2

3
6

2

2 2
i i

n
i

n i

P T n P T i p q pqC − −

<<
> = = = +   

Or 1
2 2

n n
i i

 < ⇔ + ≤  
. Pour alléger l’écriture on posera : 1

2

n
k

 = +  
 et j i k= −  

[ ] ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )

12 2 1 1 2 2 3

1 1 12 2 3 2 2 3

12 2 3

3 3

6 6

3 3

6 6
0 0

3

6

4
2 2 2

2 2 2 2 2

1
2 2

1 2

ii i

j k k j k

k

i k i k

j j

i
P T n p q p q p q pq

p q pq p q pq pq

p q pq
pq

C C

C C

C

+∞ +∞
−− − −

+∞ +∞
+ − − + −− −

−−

= =

= =

−> = + = +

= + = +

= +
−

 

   

Or 2 2
1 2 pq p q− = +  et finalement : 

[ ] ( ) ( )33
2 2

6

5
2 2 2

2
=  

n n

P T n pq pqC
   

−    
   > =  (5) 

On peut prendre le problème autrement. Une durée 6 n≤  passe nécessairement par un état 

égalitaire. À partir de l’état : ,
2 2

n n    
        

 le jeu aura une durée 1
2 2

n n   < + +      
 puisqu’il faudra 

au moins 2 échanges pour conclure. Or 
1

1
2 2

 si  pair

 si  impair

n nn n

n n

+   + + =        
. La durée sera donc n> . 

Donc : 

[ ] ( ) ( ) ( )2 2 2
3

3 3 32
6 6

5
, 2 2 2 2

2 2 2

n n nn
n n

P T n P pq pq pqC C
       
             

− −    > = = = =        
 

Il est toujours rassurant que deux chemins mènent au même résultat… 

 
Représentation graphique de [ ]P T n>   
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Durée moyenne d’un jeu ( )E T  

Compte tenu de la décroissance rapide de [ ]P T n= , on peut effectuer une approximation 

numérique. Pour 55%, 45%p q= = , on obtient ainsi : ( )
50

0

[ ] 6,680912
n

E T nP T n
=

=≃ ≃ . 

Mais on peut obtenir une formule close : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

4 4 3 3 2 1 2 2

0 3

4 4 3 3 2 2 1

3

[ ] 4 5 4 2 5 2

4 20 5 2

i i

n i

i

i

E T nP T n p q pq p q i pq p q

p q pq p q p q i pq

+∞ +∞
− −

= =

+∞
−

=

= = = + + × + + × × +

= + + + + +

 


 

Or pour 1x <  : 
( )( )

( )

1

1

2

1

1

k
i

i k

x k k x
ix

x

−+∞
−

=

− −=
−

  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( )

2

4 4 3 3 2 2

2

2 3 4
4 20 5

1 2

pq pq
E T p q pq p q p q

pq

−
= + + + + +

−
  

Et, tenant compte de 2 2
1 2 pq p q− = +  : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )2

4 4 3 3

2 2

2 3 4
4 20 5

pq pq
E T p q pq p q

p q

−
= + + + +

+
 (6) 

Formule un peu tarabiscotée… Mais qui permet de donner une illustration graphique : 

 

Variation de la durée moyenne en fonction de p. Comme on pouvait s’y attendre cette durée est 

maximale pour 2 joueurs de « force » égale et décroit selon la différence de niveau. 

Pour 55%, 45%p q= = , on obtient avec cette formule : ( ) 6,680915E T ≃  
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Jeu décisif 
Le jeu décisif se déroule de manière analogue au jeu normal, mais le seuil s qui est égal à 4 pour 

le jeu normal est de 7 pour le jeu décisif. Pour gagner en généralité, on établira les formules 

pour s quelconque4. 

Probabilité de gain de A 

1. Pour ,i j s<  on est dans le cadre binomial. L’état ( ),i j  est atteint lorsqu’au cours des 

i j+  échanges, A a marqué i points avec une probabilité p et B a marqué j points avec 

une probabilité q : 

( ),
i j i jji

i j i jP i j p q p qC C+ += =  

En particulier, pour i j s= <  ( ) 2
,

i ii
iP i i p qC=  

2. Passons aux états « égalitaires » pour s i j≤ = . L’état égalitaire ( ),i i  est atteint à partir 

du précédent ( )1, 1i j− −  soit : 

• par un point de A suivi d’un point de B avec une probabilité pq , 

• par un point de A suivi d’un point de B avec une probabilité qp  : 

( ) ( ), 2 1, 1P i i pq P i i i s= − − ≥ . Et finalement : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1

1 1 1
2, 2 1, 1 2 1

i

s

i s s i s
P i i pq P s s pq i sC −

− + − − += − − = ≥ −  (2) bis 

Gain de A.  

 Soit il est obtenu en s points en marquant un point supplémentaire à partir (phase I) : 

Etats ( )1, 0s −  …. ( )1,s j−  …. ( )1, 2s s− −  

Probabilités 1 00
1

s

s
p qC −

−  …. 1

1
s jj

s j p qC −
− +  …. 1 22

2 3
s ss

s
p qC − −−

−  

Probabilités à multiplier par p, probabilité que A marque ce point supplémentaire, 

pour obtenir la probabilité que A gagne en s points : 

( )
2

I 1

0

s
s j j

s j

j

p s p C q
−

− +
=

=   

 Soit il est obtenu par un nombre de points >s à partir d’une situation égalitaire en 

marquant 2 points (phase II) 

( ) ( ) ( ) ( ) 12 1 1 1

II 2 1

1 1

, 2
i ss s s

s
i s i s

p s p P i i C p q p q
+∞

− +− + −
−

= − = −
= =   

En posant ( 1)j i s= − −  : 

( ) ( ) ( ) ( )
1 1 1

1 1 1 2 1

II 2 1

0

2
1 2

s s s
js s s s

s
j

C p q
p s C p q p q

pq

− + −+∞
− + − −

−
=

= =
−  

 
4 Ce qui permet d’appliquer les formules au cas des sets et des matchs ou encore à d’autres sports : par 

exemple le tennis de table avec un seuil de 11 pour une manche ou encore le volleyball avec un seuil de 25 

pour un set. 
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La probabilité que A remporte le jeu avec un seuil de s est ( ) ( )
I I I

( , )
J

P p s p s p s= +  

( )
1 1 12

2 1

1

0

( , )
1 2

s s ss
s j j s

s j

j

C p q
P p s p C q

pq

− + −−
−

− +
=

= +
−  (3) bis 

On peut vérifier que, pour 4s = , on retrouve bien la formule déjà établie. Pour un jeu décisif 

avec un seuil 7s =  

( ) ( ) ( )
8 6 8 65

7 7 2 3 4 5

0

6

12
6

924
,7 1 7 28 84 210 462

1 2 1 2

i

JD

i

i
i

p q p q
P p P p p q p q q q q q

pq pq

C
C

=
+= = + = + + + + + +

− −  

 
L’amplification est encore plus marquée pour le jeu décisif 

Probabilité de durée des échanges 

Dans la phase I, le jeu s’arrête sur le gain de A selon le tableau suivant : 

Etats ( ), 0s  …. ( ),s j  …. ( ), 2s s −  

Durée s   s j+   ( )2 1s −  

Probabilités 00
1

s

s
p qC −  …. 

1
s jj

s j p qC − +  …. 22
2 3

s ss
s

p qC −−
−  

Pour le gain de B, il suffit de transposer p et q, ce qui nous amène au tableau suivant pour les 

probabilités de durée du jeu : 

Durée s   s j+   ( )2 1s −  

Probabilités s s
p q+  …. ( )

1
s j j sj

s j p q p qC − + +  …. ( )2 22
2 3

s s s ss
s

p q p qC − −−
− +  

On a donc pour ( )2 1s n s≤ ≤ −  [ ] ( )
1

s n s n s sn s
n

P T n p q p qC − −−
−= = +  
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Dans la phase II, le jeu, pour ( )2 1s n− < , [ ] 0P T n= = , si n impair. Si 2n i= , le jeu s’est arrêté à 

partir de la situation égalitaire ( )1, 1i j− −  de probabilité : 

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
1 1

1

1
2

1, 1 2 1, 1 2 1
s s

s

i s i s s
P i i pq P s s pq p q i sC − −

−
− − −− − = − − = ≥ −  

Lorsque un des joueurs marque 2 points. D’où : 

[ ] ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) 12 2 1 1 2 2 2 2

1 1

1 1
2 2

1, 1 2 2
is s i s

s s

i ss sP T n P i i p q pq p q p q p q pqC C
−− − −

− −

−− −= = − − + = + = +  

En résumé : 

[ ]

( )

( ) ( )

( ) ( )( ) ( )1
2 2 22

1

1

1
2

0 2 -1

2 -1

2 2 -1

 si  ou  impair

 si 

 si  pair 

s n s n s s

nn
s

s

n s
n

s

n s ns

P T n p q p q s n s

p q pq s n

C

C

− −

−−

−

−
−

−

 < <

= = + ≤ ≤

 + <

 (4) bis 

Petite question subsidiaire : le « raccord » observé pour s = 4 entre la formule phase I et la 

formule phase II a-t-il encore lieu ? 

Pour ( )2 1n s= −  : 

 la formule phase I donne [ ] ( ) ( )( ) 22 2 2 22 2
2 3 2 3

ss s s ss s
s s

T n p q p q p q pqP C C
−− −− −

− −= = + = + , 

 la formule phase II donne [ ] ( ) ( ) ( ) 22 2 1

1

1
2

2
s

s

sT n p q pqP C
−−

−
−= = + . 

Et l’on a : 1
2 2 1

2
k k
k k

C C −
−= . 

Pour 4s = , on retrouve bien la formule (4) et pour 7s = , on obtient : 

[ ] ( )

( )( )

7 7 7 7

71
2 2 22

7
1

6
12

0 127

12

2 12

 si  ou  impair

 si 7

 si  pair 

n n

nn

n
n

n n

P T n p q p q n

p q pq n

C

C

− −

−−

−
−

 < <

= = + ≤ ≤

 + <

pour un jeu décisif 

 

Probabilités de durée pour un jeu décisif s = 7 
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Probabilité que le jeu dure plus que n échanges : [ ] ( )2( 1)P T n s n> − ≤  

On reprend la deuxième méthode utilisée pour 4s =  

[ ] ,
2 2

n n
P T n P

    > =         
 

Selon (2) bis : 

( ) ( )
1 1

2
1

1 1
2

, 2 1
2 2 2

n
s s

s

s sn n n
P pq p q sC

 
− −  

−
− + −      = ≥ −            

 

( ) ( ) ( )1 2

1

1
2

2 2

n

s

s

s
P T n pqC

 
 − +  

−
−> =  (5) bis 

Pour 4s = , on retrouve bien la formule (5). Et pour 7s =  

( ) ( ) ( )6 2 26
12

231
2 2 2

16

n n

P T n pq pqC
   
   −    > = =  

 
Représentation graphique de [ ]P T n>  

Durée moyenne d’un jeu 

( ) ( )
( )

( ) ( )( )
( )

2 1 1
1

2 2

1
0 1

1
1 2[ ] 2 2

s
is n s n s s i s

s
n n s i s

n s s
nE T nP T n n p q p q i p q pqC C

+∞ − − +∞ −− − −
−

= = = −

− −
−= = = + + +    

Remarque : tenant compte de la « petite question subsidiaire », on a intégré le cas ( )2 1n s= −  

dans la somme de droite. 

( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )1 12 2 2 2 1

1 1
1 1

1 1
2 22 2 2

i ii s i s

s s
i s i s

s s
i p q pq p q i pqC C

+∞ +∞
− −− − +

− −
= − = −

− −+ = +   

( ) ( )1 11 2

1 1

2 2 2
i ii s s

i s i s

i pq i pq
+∞ +∞

− −− + −

= − = −
=   

Or 
( )( )

( )

1
1

2

1

1

k
i

i k

x k k x
ix

x

−+∞
−

=

− −=
−

  donc : 
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( ) ( )
( )

( )
( )

2 2
1

2 2
2 2

1

(2 ) 1 ( 2)2 (2 ) 1 ( 2)2
2

1 2

s s
i

i s

pq s s pq pq s s pq
i pq

pq p q

− −+∞
−

= −

− − − − − −
= =

− +
  

Il ne reste plus qu’à recoller les morceaux : 

( ) ( )
( )

( )
( )22 1 1

2

1 2 2

1
1 2

(2 ) 1 ( 2)2
2

ss
s n s n s s s

s
n s

n s s
n

pq s s pq
E T n p q p q

p q
C C

−− −
− − −

−
=

− −
−

− − −
= + +

+  (6) bis 

Pour 4s = , on retrouve bien (6). Pour 7s = , on obtient : 

( ) ( ) ( )511
7 7 7 7 5

2 2
7

7 6
1 12

(2 ) 6 10
2

n n

n

n
n

pq pq
E T n p q p q

p q
C C− − −

=

−
−

−
= + +

+  
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Probabilités pour un set 

Sans jeu décisif 

Selon cette règle A doit gagner au moins 6 jeux avec une avance d’au moins 2 points pour 

remporter le set. On se trouve en présence d’un seuil 6s =  et on peut appliquer la formule (3) 

bis en remplaçant p par ( )J J
p P p= . On obtient ainsi la probabilité ( )S

P p  de gain du set pour 

A : 

( ) ( ) ( )
5 7 54

6 10

5

0

,6 1
1 2

 où  et j j J J
S J J j J J J J J

j J J

C p q
P p P p p C q p P p q p

p q
+

=

= = + = = −
−  

Avec jeu décisif 
Avec cette règle, à partir de l’état ( )6, 5  : 

 Soit A remporte le jeu, donc le set, avec une probabilité :  

( ) 7 55
10

7, 5
J J

P p qC= ×  

 Soit B égalise à ( )6, 6  avec (selon (2) bis une probabilité : 

( ) ( )65 55 5
10 10

6,6 2 2
J J J J J J

P p q p q p qC C= × × × =  

 Et ils entament un jeu décisif avec une probabilité de gain pour A : 

( ) ( ), 7
JD

P p P p=  

On obtient ainsi la probabilité ( )SD
P p  de gain du set avec jeu décisif pour A : 

( ) ( ) ( ) ( )
4

66 7 5

5

0

5 5
10 10

2 1 où  et j j

SD J j J J J J J JD J J J J

j

P p p C q p q p q P p p P p q pC C+
=

= + × + = = −  

 



Jacques Cellier 

14 juillet 2022 

Le tracé obtenu à partir de calculs effectués avec Excel et avec Maple montre deux courbes 

pratiquement superposées. Ainsi pour 55%p =  les probabilités de gain du set par A sont : 

( ) ( )55% 55%82,164% 81,504%
S SD

P P= =  

La mise en place d’un jeu décisif n’a guère d’influence sur les probabilités de gain et, dans tous 

les cas, on constate une amplification encore accentuée. Mais quelle est l’influence de la mise en 

place du jeu décisif sur la durée ? 

Durée du set en nombre de jeux 
Soit 

S
T  la variable aléatoire égale au nombre de jeux dans le set. Deux cas sont à distinguer : 

Sans jeu décisif 

Dans cette situation, on peut appliquer la formule (4) bis avec 6s =  en remplaçant p par 

( )J J
p P p=  et q par 1

J J
q p= −  : 

[ ] ( )
( )( )

6 6 6 6

61
2 2 22

6
1

5
10

0 6 10

10

2 10

 si  ou  impair

 si 6

 si  pair 

n n

S J J J J

nn

J J J J

n
n

n n

P T n p q p q n

p q p q n

C

C

− −

−−

−
−

 < <

= = + ≤ ≤

 + <

 

De la même façon la formule (5) bis s’applique pour obtenir, pour 10 n≤  : 

( ) ( )5 25
10

2 2

n

S J JP T n p qC
 
 −  > =  

Enfin, la formule (6) bis s’applique pour obtenir : 

( ) ( ) ( )49
6 6 6 6 4

2 2
6

6 5
1 10

(2 ) 5 8
2

J J J Jn n

S J J J J

n J J

n
n

p q p q
E T n p q p q

p q
C C− − −

=

−
−

−
= + +

+  

Avec jeu décisif 

Jusqu’à 12n = , les probabilités sont les mêmes. Mais si on se trouve alors dans l’état ( )6, 6  avec 

une probabilité : ( ) ( )65

106, 6 2 J JP p qC=  (2) bis, les joueurs entament alors un 13° et dernier jeu 

décisif et au-delà de 13 les probabilités sont nulles. Il en résulte que : 

[ ]
( )

( )( )
( )

6 6 6 6

52 2

6

6
1

5
10

5
10

0 6 11 13

10

12

2 13

 si  ou  ou 

 si 6

 si   

 si 

n n

J J J J

S

J J J J

J J

n
n

n n n

p q p q n
P T n

p q p q n

p q n

C

C

C

− −−
−

< = <


+ ≤ ≤
= =  + =

 =

 

Tenant compte de la « petite question subsidiaire », on intègre le cas 12n =  dans le deuxième 

cas : 

[ ] ( )
( )

6 6 6 6

6

6
1

5
10

0 6 11 13

10 12

2 13

 si  ou  ou 

 si 6  ou 

 si 

n n

S J J J J

J J

n
n

n n n

P T n p q p q n n

p q n

C

C

− −−
−

 < = <
= = + ≤ ≤ =
 =
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Pour ( )S
P T n>  on obtient : 

( )
( )

( )

5 2

6

5
10

5
10

2 2 10 12

2 12

0 13

 pour 

 si 

 pour 

n

J J

S J J

p q n

P T n p q n

n

C

C

 
 −   ≤ <

> = =
 ≤



 

En ce qui concerne la durée moyenne, on a : 

( ) ( ) ( )
13 12

66 6 6 6

6 6
11

6 5
1 10

[ ] 13 2
n n

S S J J J J J J

n n
n

n
nE T nP T n p q p q p qnC C− −

= =
≠

−
−= = = + +   

 

Probabilités pour 2 joueurs de force égale : 50%
J J

p q= =  

Sous cette dernière condition, on obtient : ( ) 10,03

9,66

 sans jeu décisif

 avec jeu décisifSE T



≃ . La présence d’un jeu 

décisif raccourcit faiblement la durée moyenne, car la mise en place de cette règle ne concerne 

qu’un éventuel 13° jeu. 
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Pour conclure : jeu, set et match 

Probabilité que A gagne le match en 3 sets : 

3 3 2 2
( ) 3 6

( ), 1 , ( )

 si le 5° set est sans jeu décisif
 

 si le 5° set est avec jeu décisif

où  

S

M S S S S S

SD

s S s s SD SD

p
P p p p q p q

p

p P p q p p P p


= + + ×



= = − =
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